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CLASA a IX-a, ziua a doua

9.5. Si se arate, ci oricare ar fi numerele reale a, b, ¢, daci a® + b* + ¢* # 0, atunci polinomul
P(X) = X* + aX?®+ bX + c nu se divide la polinomul Q(X) = X3 — (a + b)X? + abX.

9.6. Un pitrat de dimensiuni 2016 x 2016 este impartit in patratele 1 x 1. Pe diagonala ce
porneste din coltul sting-jos sunt puse 2016 fise, cite una pe fiecare patratel. Fie k£ un numér
natural, 2 < k < 2015. La o mutare, se iau oricare k fise gi se deplaseazi cu un patritel mai jos.
Numairul k se va numi numdr bun, daci dupi un anumit numér de mutéri toate fisele vor ajunge
pe linia de jos a patratului. Si se afle cel mai mic numar bun.

9.7. Fie paralelogramul ABCD cu laturile AB = CD = a; AD = BC = b gi m(£A) = 30°. O
dreapti ce trece prin C' intersecteazé dreptele AB si AD in exteriorul paralelogramului in punctele

: ¢ " . 1
P si, respectiv, Q. Sa se demonstreze ci aria paralelogramului nu depiigeste g(a AQ+ b AP).

9.8. Si se afle toate perechile de numere reale (z, y), care satisfac inecuatia
(+y")(y* — 4y +5) < 2z

Timyp alocat — 4 ore astronomice
Fiecare problemd rezolvatd corect se apreciazd cu 7 puncte MULT SUCCES!
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9.5. [lokasars, 4Yro KakoBel Obl HE Obuld JeficTBHTeNbHBIE 4HCIA a,bc, eciu
a® + b + ¢ # 0, ro mporowren P(X) = X* + aX® + bX + c me jgenurca Ha MHOroWIeH
Q(X)=X3—(a+b)X?+abX.

9.6. Ksagpar 2016 x 2016 pasaenen Ha kBagparuku 1x1. Ha auaronanu, koropas HaYHHAETCS
B JeBblil HIKHEI yrou, pacnonoxkens 2016 dumek, no oxuoil Ha kaxabiil kaaparuk. Ilycrs k
HarypaibHoe uncio, 2 < k < 2015. IIpu oxmom xoze, Gepyres Jobble k duinex u nepeaBura0TCs
BHH3 Ha OuH KBajpaTuk. Yucio k HA30BEM Topowium, eCIH IOCJIE OMPEJeIEHHOrO YHC/Ia XOJ0B
Bee (DHINKH OKasKyTcsl Ha HIKHell JnHuM KBajpara. HaiiTu HanMeHblIee Xopoliee 9rcIIo.

9.7. B napautenorpamvme ABCD AB = CD = a; AD = BC = b u m(£A) = 30°. Ilpamas,
koropast mpoxoaut 4epes C, nepecekaer npambie AB u AD BHe mapasrenorpamma B Toukax P u

@ coorsercreenHo. JJoka3ars, 4To NI0MAlL NapaslieJorpaMmMa He IPeBOCXOIUT g(a-AQ+b- AP).
9.8. HaiiTi Bce mapsl JeficTBHTEIbHBIX YHcel (T, Y), YAOBIETBOPSIOIHE HEPABEHCTBY
(z+ )y — 4y +5) < 2yVz.
Bpems 6unosHeHus — 4 aCmpoHOMUNECKUT “aca

Ipasuavroe pewenue xaorcdoti 3adavu oyenusaemes 6 7 barros JKEJTAEM YCIEXOB!



