A 60-a OLIMPIADA DE MATEMATICA A REPUBLICII MOLDOV A
Chisinau, 26 — 29 februarie 2016
Clasa a X-a, ziua a ll-a

10.5. Fie f:R — R o functie cu proprietatea: existd a € R*\{1} astfel incit (fOfo 0 f) (x) =
. 2016 ori
ax — (a — 1), pentru orice x € R. Ardtatica f(1) = 1.
10.6. Rezolvati in multimea R ecuatia v/ a —+va + x =x, unde a este parametru real.
10.7. Fie a,b,c € R astfel incit a > 1,b > 1,c¢ > 1. Demonstrati inegalitatea:
log,p5.5 a +108, 5,5 b + 108, 45,5 ¢ = %

10.8. in triunghiul ABC este inscris un cerc. Laturile triunghiului BC, CA, AB sint tangente cercului in
punctele A;, B;, C; corespunzator. Segmentul AA; intersecteaza repetat cercul inscris in punctul Q. Dreapta
[ trece prin punctul A si este paralela cu dreapta BC. Dreptele A;B; si A;C; intersecteaza dreapta [ in
punctele R si P corespunzitor. Demonstrati, ca 2PQR = £B,QC;.

Timp alocat - 4 ore astronomice
Fiecare problema rezolvata corect se apreciaza cu 7 puncte.
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10.5. Ilyete f:R > R — dyakums co cBoiictBoM: cymectByer a € R*\{1} tak uro mis moboro x € R,

HUMEET MECTO PaBEHCTBO (fofo 0 f) (x) = ax — (a — 1). ITokaxwure urto (1) = 1.
—_—
2016

10.6. PemurTe B AelCTBUTENBHBIX 4YHCIIaX ypaBHEHHE v a —+Va+Xx =x, The a — ACUCTBUTEIbHBIN
rapameTp.

3
10.7. loxkaxute HepaBeHCTBO 10gy,5.5 @ +108yc545 b +10g 45,5 ¢ 2 rme a,b,c €R,a>1,b>1,¢ > 1.

10.8. Briucannast okpyxHOCTbh TpeyroibHuka ABC xkacaercs ctopon BC, CA, AB B Toukax
A4, B4, C; cootBercTBeHHO. OTpe30ok AA; BTOPUYHO MEPECEKAET BIMCAHHYIO OKPYKHOCTh B
touke Q. Ilpsimas [ mapanmensna BC u mpoxoaut depes A. Ilpsmbie A;B; u A;C;
nepecekaroT | B Toukax R u P cooTBeTrcTBeHHO. Jlokaxute, uto ZPQR = £B,QC;.

BpeM}Z evinoanenus — 4 acmpoHOMUYeCcKuUx yaca

IIpasunvHoe pewienue kaxcoou 3a0aqu oyenugaemcs 8 7 6ajnos.

/KEJIAEM YCIIEXOB!



