A 59-a OLIMPIADA REPUBLICANA DE MATEMATICA
Chisinau, 27 februarie — 2 martie 2015
Clasa a X-a, ziua a doua

10.5. Fie ne N, n> 2. Sa se determine toate numerele naturale x, astfel incat

3\/x +3/x+...43/X <n oricare ar fi numarul de radicali.

10.6. Consideram numere naturale de zece cifre, scrierea zecimala a carora poate contine doar
cifre de 1 si 2 si care nu contine trei cifre de 1 consecutive. Cate numere de acest fel exista?

n-1
10.7. Fie n=3 si X, X,,..., X, numere reale ce satisfac > min(x,, X,;)=min(x,, X, ). S se
k=1
n-1
demonstreze ca Z X, =0.
k=2

10.8. Fie X un punct din triunghiul ABC in care AB > AC . Dreapta dusa prin X paralel cu latura
AB taie celelalte doud laturi in punctele P si Q . Dreapta dusa prin X paralel cu latura AC taie
celelalte doua laturi in punctele R si S. Sa se afle locul geometric al punctelor X din triunghiul
ABC pentru care PQ =RS .

Timp de lucru — 4 ore astronomice
Fiecare problema rezolvata corect se apreciaza cu 7 puncte.
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10.5. Ilyctrb neN, n>2. Haiitu Bce HaTypalbHble 4YHCIa X  Takue, YTO

3&/X + 3\/ X+...+ 3{/; < N, Kkakoe ObI HU OBLIO YHCIIO panuKajos.

10.6. PaccMoTpuM jecsiTU3HAUHBIE HATYpAJIbHBIE YHCIIA B JIECATUYHON 3alMCU KOTOPBIX MOTYT
¢burypupoBath Tosbko Hudpel 1 u 2 u He BcTpevaroTes: Tpu udpsl 1 moapsa. CKoIbKO Takux
YHCeI CYIIECTBYIOT?

10.7. Ilycte N 23 u X;, X,,..., X,, AEHCTBUTEIBHBIC YHUCIIA CO CBOICTBOM
n-1 n-1

> min(x,, X,;)=min(x,, x, ). loxasats, uto » X, > 0.

k= k=2

LN

10.8. ITycts X - Touka B Tpeyronpanke ABC, B kotopom AB > AC . [Ipsimast mpoxosmias yepes
X mapamrensHo cropoHe AB mepecexaer npyrme nBe cTopoHBI B Toukax P u Q. Ilpsmas
npoxojsnias uepes X mnapamiensHo cropoHe AC mepecekaeT Ipyrue JBe CTOPOHBI B Toukax R
u S. Haiiti reometpuueckoe Mecto Touek X B Tpeyrosnbauke ABC, miis kotopeix PQ =RS .

Bpemsa pabomer — 4 acmponomuueckux uaca.
Ipasunvhoe peuwienue kaxcoot 3a0a4u oyenusaemcs 6 7 6aunos.

/KEJIAEM YCPEXOB!



