A 59-a OLIMPIADA REPUBLICANA DE MATEMATICA
Chisinau, 27 februarie — 2 martie 2015
Clasa a X-a, prima zi

10.1. Fie a, b, ¢, m - numere reale pozitive ce satisfac a>m,b>m,c>m .

a’ b? c?
Sa se demonstreze, ca : + + >12m.
b-m c-m a-m

N 1 1
13x 31y 2015

10.2. Sa se rezolve in numere naturale ecuatia

10.3. Fie AB diametrul cercului @ cu centrul in O si OC o raza perpendiculara pe AB, iar M
un punct din interiorul segmentului OC . Fie N cel de al doilea punct de intersectie al dreptei AM
Cu w, iar P punctul de intersectie al tangentelor la @ duse prin N si B.

Sa se demonstreze ca punctele M, O, Psi N sint situate pe un acelasi cerc.

10.4. In interiorul unui cerc cu centrul in O sunt date punctele A, A,.,..., A,,,. astfel ca oricare
ar fi i,],1<i<j<2015 punctele O, A, A; sunt necoliniare. Sd se demonstreze, ca existd un

unghi cu marimea de 72° cu virful in O 1n interiorul cédruia se afla exact 403 puncte din

multimea {Ai, A, A2015}'
Timp de lucru — 4 ore astronomice
Fiecare problema rezolvata corect se apreciaza cu 7 puncte.

MULT SUCCES!

59-an MATEMATHYECKAA OJIHMITHA/IA PECIIYBJIUKH MOJI/[OBA
Kuwunsy, 27 ¢hespans — 2 mapma 2015
X KIacc, nepBblil ICHb

10.1. TIlycte a,b,c,m mnonoxurenbHble JICHCTBUTEIBHBIC YHCIA  YAOBJICTBOPSIOUIHE

a’ b? c?
a>m,b>m,c>m. Jloka3aTs, 4O + + >12m.
b-m ¢c-m a-m

N 1 1
13x 3ly 2015

10.2. PemuTh B HaTypaJbHBIX YHMCIaX YpaBHEHUE

10.3. Ilycts AB — numamerp okpyxkHOocTH @ ¢ ueHtpom B Touke O m OC — panmyc
nepneHauKyisipabiii AB, a M Bayrpennss touka orpeska OC. Ilycte N — Bropas Touka
nepecedeHus npsimoit AM u @, a P Touka nepeceueHus KacaTelIbHbIX K @ , IPOBEACHHBIX Yepe3
N u B. [lokazats, uro Touku M, O, P, N nexat Ha 0JTHO! U TOM e OKPYKHOCTH.

10.4. Buytpu kpyra ¢ ueHrpom B Touke O mansl Touku A, A,,..., A,j;s Tak, 4TO IpU JIFOOBIX

1,j,1<i<j<2015 rtoukm O, A, A; HekOIMHHApHbL. JloKa3aTh, 4YTO CYNIECTBYET YroJ

BENWYMHON B 72° ¢ BepmnHOW B O, BHYTpU KOTOpOro jexaT To4HO 403 TOUKM MHOXKECTBa

AL A Ay}

Bpems pabomer — 4 acmponomuueckux uaca.
Ilpasunvhoe peuwienue kaxcoot 3a0aqu oyenusaemcs 6 7 6aunos.

/KEJIAEM YCPEXOB!



