Clasa XII-a, Prima zi
12.1. u, = _['G—;:—de = (In|x| - In|x +1|)]f =Ink-In(k+1)+In2.

v, =(In2-1In3)+(In3-n4)+..+(Inn-In(n+1)) +(n-1)In2=nln2-In(n+1).

limv—":lim[an—li(fﬂ]: n2-0=In2, {lim n(x+1) _ L =0}.

n pn n n x—0 X x—w x + ]

Raspuns: In2.
12.2,

Notam cu M, N, P, O, R mijloacele laturilor AB, BC,
AC, BV, CV, respectiv. Avem cd AMNP este romb
inscriptibil = AMNP este pitrat, iar aABC este
dreptunghic isoscel. Analog, MORP este paralelogram
inscriptibil = MQRP este dreptunghi.
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VN L BC
AN L BC’
Cum m(<VAN)=m(<AVN)=45" =aANV este dreptunghic isoscel.

Obtinem: aBAC =aBVC =aAVB, aAVC - echilaterale.
Fie O mijlocul lui AV => O este centrul sferei pe care se afld punctele din enuntul problemei =

Avem AV || MQ, BC||QR= AV L BC, BCL(ANV):{

AV=2em= A, = ﬁ-42~/§ (sz)_

4
abc
123.|c a b =(a+b+c)(a2+b2+cz—ab-—ac—bc):22°'5.
bca

: a+b+c — impar :
Cazul: a — impar, b, c — pare. Avem . In acest caz nu avem

a* +b* +c* —ab—ac —bc — impar

solutii.
a+b+c — par

Cazul: a, b — impare, ¢ — par. Avem si
: Ll {az+b2+c2—ab—ac—bc—impar

a+b*+c*—ab-ac-bc20.

; a+h+e=225 a+b+c=208
Obtinem: o

a+bt+ct-ab-ac-be=1 (a—b)2+(b—c)2+(a-c)2=2.
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Analog se obtin si celelalte triplete.
Cazul: a, b, ¢ — impare.

a+b+c=1 a+b+c=1
= o=
L+l + —ab-ae~bo=2" (a+b+c)2—3(ab+ac+bc)=22°‘5

a+b+c=1
Lo
—3(ab+ac+bc)=22°'5 -1=M3-2

solutii.

. N-avem

Raspuns:
22015+1 22015+1 22015 _2 220l5+1 22015_2 220[5+1 22015___2 22015+1 22015 ‘+‘l
( EATh oy R )( - (R FRRE J( T BT )}

12.4.
Avem:

= arcsm(tgx)

_I: ,/arcsm tg:x =iy arctg smy [y arctg sin y* )a’y L\F (arcrg sin x ))dx
ye[O; 7r/2J

I= Lr(x arctg sin x )+x-(arctg(sinx2))')dx=
A ' 7
= E/j(x-arctg(sin xz)) dx = x-arctg(sin xz)

Functia g : [0;%} — [O; €1| g(x) = \Jarcsin (tgx) este crescitoare §i inversabila.
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Scrierea integralei initiale sub forma I(x -arctg (sin xz)) B st 2 puncte
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