
A 59-a OLIMPIADĂ REPUBLICANĂ DE MATEMATICĂ 
Chişinău, 27 februarie – 2 martie 2015 

Clasa a X-a, ziua a doua 

SOLUȚII 

Problema 10. 5:  

 Din 33 nxnx  . Atunci 333 3 nxxnxx  . Notăm ,3 mxn   

mnxNm k  3  şi mmnmmnmmnnmnmn  33333 333 33 . 

Avem nm  . În caz contrar, din      1133111 23333 nnnnnnnnnm  

0243 2  nn , ceea ce este imposibil pentru kNn . Deci, nm   şi din nnxmnx  33 . 

Atunci nnnnnnnnnnnnnxxx 
3 3 3 3333 3 3 3333 3 3  . 

Deci     2,,,,2,1,0 3  nNnnnx  .  

Răspuns:     2,,,,2,1,0 3  nNnnnx  . 

 

Problema 10. 6: 

Fie na  numărul numerelor naturale de n cifre cu proprietatea din enunţ şi nM   este mulţimea 

numerelor na . Trebuie să găsim 1010 aMCard  . Fie 4n . Atunci în mulţimea nM  există 1na  

numere cu prima cifră 2, 2na  numere cu primele două cifre 12 şi 3na  numere cu primele trei 

cifre 112. Deci,  1321   nnnn aaaa   

Cum ,7,4,2 321  aaa atunci ,274,149,81,44,24,13 987654  aaaaaa  

50410 a . 

Răspuns: 504. 

 

Problema 10. 7:   

 Avem    bababa 
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atunci din inegalitatea   121121 nn aaaaaa   

nnn xxxxxxxx   113221  . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



Problema 10. 8: 

  

 

 

Fie lPQRS  . Notăm 
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X  - piciorul bisectoarei duse din A . 

Fie EX   - piciorul bisectoarei duse din 

 EA  locului geometric. 
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3) Vom arăta că segmentul  PD este locului 

geometric căutat. Fie 
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Barem de corectare 
 

Problema 10. 5: 
 

1) Stabileşte 2,,,3  nNnxnx        1 punct 

2) Stabileşte mnxmmn  333 ,        2 puncte 

3) Demonstrează că 2,,  nNnnm n
       2 puncte 

4) Arată că Nxnnx  ,3          1 punct 

5) Arată că  numerele x cu nnx  3
 satisfac inegalitatea din enunţ     1 punct 

    Total            7 puncte    

              

Problema 10. 6: 

1) Calculează 7,4,2 321  aaa        1 punct 

2) Există 1na  numere cu proprietatea din enunţ şi prima cifră 2      1 punct 

3) Există 2na  numere cu proprietatea din enunţ şi primele 2 cifre 12     1 punct 

4) Există 3na  numere cu proprietatea din enunţ şi primele 3 cifre 112    1 punct 

5) Stabileşte relaţia  321   nnnn aaaa        2 puncte 

6) Găseşte corect 50410 a          1 punct 

    Total            7 puncte    
 

Problema 10. 7 
 

1) Scrie    bababa 
2
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2) Desfăşurarea egalităţii din enunţ  

a) partea stângă      1 punct 

b) partea dreaptă     1 punct 
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    Total:            7 puncte 

 

Problema 10. 8 

1) Găseşte relaţia pentru x:          1 punct 
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2) Găseşte relaţia pentru y:          1 punct 
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3) Arată că piciorul bisectoarei duse din A aparţine locului geometric    1 punct 

4) Arată că dacă  ABRbACBR  11 ,  iar  ACD  cu 1DR   ,BC ׀׀ 

     atunci D aparţine locului geometric        2 puncte 

5) Arată că segmentul  DP  este locul geometric căutat şi verifică egalitatea  1111 SRQP    2 puncte 

    Total:             7 puncte  


