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A 58-a OLIMPIADĂ DE MATEMATICĂ A REPUBLICII MOLDOVA   

Chișinău, 28 februarie – 3 martie 2014 

    

                                                                                                     

7.5. Calculaţi ultimele două cifre ale numărului  

5557 . 

 

Soluţie:  

Să observăm că dacă a și b sunt numere naturale, atunci 1)1(  aKa b
, unde K este un număr 

natural. 

Numărul 
55 55 )14(5  poate fi reprezentat în forma 4m + 1, unde m este un număr natural. 

Prin urmare, avem 7)12400(724017777 4145
55

  mmmm
 . 

Numărul (2400 + 1)
m
 poate fi reprezentat în forma 100n + 1. 

Aşadar, 771007)1100(7
555  nn . Prin urmare, ultimele 2 cifre sunt 07. 

 

Răspuns: 07. 

 

 

 

7.6. Fie numerele naturale nenule x şi y, astfel încît yxyx   244 1 . Demonstraţi că numărul yx 22  este 

divizibil cu 3. 

Soluţie.   02224424
4

4
244 211 yxyxyxy

x
yxyx  

          122022022022222 121212112
yxyxyxyxyyxx

  yyyyyx 231222222 11    care este divizibil cu 3. (q.e.d.) 

 

 

 

7.7. Demonstraţi că .01,0
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Soluţie.  
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Prin urmare, .01,0
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N  (q.e.d.) 
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7.8. Triunghiul ABC este echilateral. Pe prelungirea laturii AC, după punctul C, se consideră punctul D, 

iar pe prelungirea laturii BC, după punctul C, se consideră punctul E, astfel încît    DEBD  . 

Demonstraţi că    CEAD  . 

 

Soluţie.  

 

Pe segmentul CE depunem punctul F astfel incît    BCFE  .  

EDFBDC
LUL

  deoarece (    ,EmBm     DEBD  ,    FEBC  ).  

Prin urmare,    DFCD  . Deoarece        060 ACBmDCFmDFCm .  

Triunghiul CDF este echilateral. Deci,    CDCF   şi  

CECFFECFBCDCACAD  . (q.e.d.) 
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