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7.5. Calculati ultimele doua cifre ale numarului 7 :

Solutie:

S4 observam ca dacd a si b sunt numere naturale, atunci (a+1)° =akK +1, unde K este un numar

natural.

5 5
Numarul 5° = (4+1)° poate fi reprezentat in forma 4m + 1, unde m este un NUMAr natural.

prin urmare, avem 75 = 74™1 =747 = 24017 . 7 = (2400+ )™ - 7

Numarul (2400 + 1)™ poate fi reprezentat n forma 100n + 1.

Asadar, 7% = (100n+1)-7=100-7n+7 . Prin urmare, ultimele 2 cifre sunt 07.

Raspuns: 07.

7.6. Fie numerele naturale nenule x si y, astfel incit 4** +4Y <2, Demonstrati ci numarul 2 + 2" este

divizibil cu 3.

X

Solutie. 4 +4Y <2 :>47+4y <2 = 4X 44V 2222V <0

—@F-2.20. 21 (2F <0 (2 -2 f <0 (20— 21 f =022 =2 o x=y+1=
= 2% 42V =291 4 2Y =2V (21 +1)=3-2" care este divizibil cu 3. (q.e.d.)

7.7. Demonstrati ca 135 o 999 < 0,01

246 10000
Solutie.

Notim N = l§§ &.Atunci N?Z=

2 46 10000
12 32 52 9 9992 12 3? 52 9 9992

JE— et < . .. D
2° 4% 67 10000* 2*-1* 4°-1° 6°-1°  10000° -1

¥ 8 999 1 1
1.3 3.5 '5.7 "710001-9999 10001 10 000
135 9999 1

Prinurmare, N==-—-—. vor—— <——=0,01. (g.e.d.)
2 46 10000 100

7 =
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7.8. Triunghiul ABC este echilateral. Pe prelungirea laturii AC, dupa punctul C, se considera punctul D,
iar pe prelungirea laturii BC, dupa punctul C, se considerd punctul E, astfel incit [BD]E[DE].

Demonstrati ca [AD] = [CE].

Solutie.

Pe segmentul CE depunem punctul F astfel incit [FE]=[BC].

ABDC = AEDF deoarece ( m(<B)=m(<E), [BD]=[DE], [BC]=[FE]).

Prin urmare, [CD]=[DF]. Deoarece m(/DFC)=m(<DCF)=m(<ACB)=60°.
Triunghiul CDF este echilateral. Deci, [CF]=[CD] si

AD= AC+DC=BC+CF=FE+CF=CE. (qe.d.)
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